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Poniższe zadania dotycza̧ miar borelowskich na prostej, które sa̧ skończone na
przedziaÃlach wÃlaściwych.

Zadanie 1
Maja̧c dana̧ dystrybuanȩ Fµ miary µ oblicz
µ((a, b)), µ([a, b]), µ({a}), µ([a,∞)), µ(R).

Zadanie 2
Udowodnij, że dytrybuanta miary µ, która jest suma̧ dwóch miar µ1 i µ2 (tzn. ∀A∈B
µ(A) = µ1(A)+µ2(A)) jest suma̧ dystrybuant miar µ1 i µ2. Podobnie dystrybyanta
miary µ otrzymanej jako iloczyn pewnej miary µ1 przez staÃla̧ dodatnia̧ C (tzn.
µ(A) = Cµ1(A)) jest równa iloczynowi dystrybyanty miary µ1 przez staÃla̧ C.

Zadanie 3
Sprawdź, że funkcja schodkowa F (t) = [t] + 1 (czȩść caÃlkowita plus jeden) jest
dystrybuanta̧ jakiej́s miary. Jak wygla̧da ta miara (podaj wzór na miarȩ zbioru).

Zadanie 4
Podaj przykÃlad miary probabilistycznej na prostej, której dystrybuanta nie jest
cia̧gÃla w żadnym punkcie wymiernym, a jest cia̧gÃla w każdym punkcie niewymiernym.


